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1. Uvazujme AABC, ktery umistime do soustavy soufadnic Ozy tak, ze bod
A0,0] bude v pocatku, bod B [z g, 0] bude lezet v kladném smyslu na ose x
abod Clzc,yc] lezi v dané roviné. Vrcholy trojihelnika jsou nekolinedrni.

2. Chceme dokézat, ze plati b+ ¢ > a. Pokud to dokazeme pro vSechny hod-
noty xp,xc,yc, budeme moci podle principu cyklické zamény povazovat
tvrzeni za dokdzané pro vSechny strany obecného trojihelnika.

3. Vzdalenost urcime podle Pythagorovy véty.

b =zt +ye

cC = IpB
a = \/(xc—x3)2+yé

4. Vyjadiime obé strany rovnice a jejich druhé mocniny. Uvédomme si, ze
vzdélenost je nezdpornd veli¢ina (v nasem piipadé kladnd). Proto se jednd
o ekvivalentni tpravu.

b+c \2h +yi + B
(b+c)? = a2 +yd+a%+ 2y a2 +y3

a? (zc —2p)° + Y& = v& + % + y& — 2xcp

5. Provadéjme separatné ekvivalentni dpravy
(b+c)® — (a2 +y2 +a%) = 2¢/2% +y2as
a® — (ZC% +yZ + :1023) = —2zcwp
6. Vydélme obé rovnice kladnym (viz definici vyse) 2zp

b+e)? — (22 + 2 + 22
(b+c)” — (a2 +y& + %) _ 22, 4+ 42
2$B C C

a® — (a3 + yp + a%)
QIB

= —xc



7. Rozdélme tlohu na dva ptipady.

a) Pokud je x¢ kladné, bude nerovnost splnéna, nebot’ prvni vyraz bude
J y
kladny a druhy zaporny.

(b) Pokud je zgzdporné, bude druhy vyraz kladny. Pokud umocnime
oba vyrazy na druhou a odet¢teme od obou vyrazu z¢, bude prvni
vyraz y% a druhy nula. Z nezapornosti druhé mocniny a z podminky
nekolinearity bodu plyne hledand nerovnost. &



